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ÈÝìá 1. Èåùñïýìå ðëåéóôçñéáóìü äåýôåñçò ðñïóöïñÜò, ìå äýï ðáßêôåò 1 êáé 2, üðïõ

ç êñõöÞ õðïêåéìåíéêÞ áîßá ôïõ ðñïò ðëåéóôçñéáóìü áíôéêåéìÝíïõ åßíáé v1 êáé v2, ãéá

ôïõò ðáßêôåò 1 êáé 2, áíôßóôïé÷á. ¸óôù áêüìç u1 êáé u2 ïé óõíáñôÞóåò ùöåëåßáò ôùí

ðáéêôþí. ÔÝëïò, Ýóôù x ç ðñïóöïñÜ ôïõ ðáßêôç 1. Íá áðïäåßîåôå ìå ðñïóï÷Þ üôé áí

x > v1 ôüôå ãéá ïðïéáäÞðïôå ðñïóöïñÜ b2 ôïõ ðáßêôç 2 ôÝôïéá þóôå b2 < x éó÷ýåé üôé

u1(x; b2) < u1(v1; b2) (áíÜëïãç ó÷Ýóç éó÷ýåé êáé óôéò Üëëåò ðåñéðôþóåéò, áëëÜ êáëåßóôå

íá ôçí áðïäåßîåôå ìüíï óôçí ðåñßðôùóç ðïõ ðåñéãñÜöåôáé).

ÈÝìá 2. Íá áðïäåßîåôå ìå ðñïóï÷Þ üôé ãéá êÜèå óõíÜñôçóç f(x; y) äýï ìåôáâëçôþí

üðïõ ôï x ðáßñíåé ôéìÝò óå Ýíá óýíïëï C1 êáé ôï y óå Ýíá óýíïëï C2 éó÷ýåé üôé:

maxx∈C1miny∈C2f(x; y) ≤ miny∈C2maxx∈C1f(x; y) :

ÈÝìá 3. Äýï ðáßêôåò, ï ðáßêôçò 1 êáé ï ðáßêôçò 2, åðéëÝãïõí ï êáèÝíáò áðü Ýíáí

öõóéêü áñéèìü ìåôáîý 1 êáé K. Áí ïé ðáßêôåò åðéëÝîïõí ôïí ßäéï áñéèìü, ôüôå êåñäßæåé ï

ðáßêôçò 1 êáé ðáßñíåé 1 åõñþ áðü ôïí ðáßêôç 2. Áí ïé ðáßêôåò åðéëÝîïõí äéáöïñåôéêïýò

áñéèìïýò ôüôå äåí êåñäßæåé êáíÝíáò.

(á) Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ðáßãíéï Ý÷åé ìéá ìéêôÞ éóïññïðßá Nash óôçí ïðïßá êÜèå ðáßêôçò

åðéëÝãåé ìå ßóç ðéèáíüôçôá êÜèå áñéèìü áðü 1 Ýùò K.

(â) Äåßîôå üôé ôï ðáßãíéï äåí Ý÷åé Üëëç éóïññïðßá Nash.

ÈÝìá 4. Äßíåôáé Ýíá äßêôõï ìå äýï ðáñÜëëçëåò áêìÝò e1 êáé e2 áðü Ýíáí êüìâï-ðçãÞ

s ðñïò Ýíáí êüìâï-ðñïïñéóìü t. Ç êáèõóôÝñçóç óôçí áêìÞ e1 éóïýôáé ìå ôï óõíïëéêü

öïñôßï ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôçí e1, åíþ ç êáèõóôÝñçóç óôçí áêìÞ e2 éóïýôáé ìå äýï öïñÝò

ôï óõíïëéêü öïñôßï ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôçí e2. ÈåùñÞóôå n ÷ñÞóôåò, êÜèå Ýíáò áðü ôïõò

ïðïßïõò Ý÷åé Ýíá öïñôßï ìåãÝèïõò 1, ïé ïðïßïé åðéèõìïýí íá äñïìïëïãÞóïõí ôá öïñôßá

ôïõò áðü ôï s óôï t. Ôï êüóôïò ãéá Ýíá ÷ñÞóôç åßíáé ç óõíïëéêÞ êáèõóôÝñçóç óôçí áêìÞ

ðïõ åðéëÝãåé.

(á) Âñåßôå ìéá áãíÞ éóïññïðßá Nash êáé åîçãÞóôå ãéáôß åßíáé éóïññïðßá.

(â) ¸óôù (n1; n2) ôï ðåñßãñáììá áãíþí óôñáôçãéêþí üðïõ n1 ðáßêôåò åðéëÝãïõí ôçí

áêìÞ e1 êáé n2 ðáßêôåò åðéëÝãïõí ôçí áêìÞ e2. Áðïäåßîôå üôé ç óõíÜñôçóç
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åßíáé óõíÜñôçóç äõíáìéêïý ãéá ôï ðáßãíéï.

¼ëá ôá èÝìáôá åßíáé éóïäýíáìá. ÊáëÞ Åðéôõ÷ßá.


