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ÈÝìá 1. ¸óôù G ðáßãíéï óå óôñáôçãéêÞ (êáíïíéêÞ) ìïñöÞ ìå ðáßêôåò

{1; 2; : : : ; n}, óýíïëá áãíþí óôñáôçãéêþí Si êáé óõíáñôÞóåéò ùöÝëåéáò (êÝñ-

äïõò) ui ãéá ôïõò ðáßêôåò i = 1; : : : ; n, áíôßóôïé÷á. Íá äþóåôå áíôéðáñÜäåéã-

ìá ãéá (Þ åíáëëáêôéêÜ íá áðïäåßîåôå) ôçí áêüëïõèç ðñüôáóç: åÜí ìßá áãíÞ

óôñáôçãéêÞ s ∈ Si0 åíüò ðáßêôç i0 ∈ {1; : : : ; n} êõñéáñ÷åßôáé áðü ôç ìéêôÞ

óôñáôçãéêÞ � ∈ Δ(Si0), ôüôå êÜèå áãíÞ óôñáôçãéêÞ s′ ∈ Si0 ç ïðïßá áíÞêåé

óôï óôÞñéãìá (support) ôçò � êõñéáñ÷åß åðß ôçò s.

ÈÝìá 2. ¸óôù üôé äýï âéïìç÷áíßåò B1 êáé B2 ó÷åäéÜæïõí íá ðáñáãÜãïõí

ôï ßäéï ðñïúüí êáé áíáêïéíþíïõí áíåîÜñôçôá ç ìßá áðü ôçí Üëëç ôç äéêÞ ôïõò

ôéìÞ ãéá ôç ìïíÜäá ôïõ ðñïúüíôïò, Ýóôù p1; p2, áíôßóôïé÷á, üðïõ p1; p2 ≥ 0.

ÅÜí p1 < p2, ôüôå ç B1 äÝ÷åôáé ðáñáããåëßá ãéá ðïóüôçôá 1000 − p1, ôçí

ïðïßá ðáñÜãåé êáé äéáèÝôåé, åíþ ç B2 äåí äÝ÷åôáé ðáñáããåëßá, êáé åðïìÝíùò

äåí ðáñÜãåé. Áíôéóôïß÷ùò åÜí p2 < p1. ÔÝëïò áí p1 = p2 ôüôå êáé ïé äýï

âéïìç÷áíßåò äÝ÷ïíôáé ðáñáããåëßåò ãéá ðïóüôçôá (1000 − p1)=2; ôçí ïðïßá

ðáñÜãïõí êáé äéáèÝôïõí. Ôï êüóôïò ðáñáãùãÞò êáé ãéá ôéò äýï âéïìç÷áíßåò

åßíáé C100 áíÜ ìïíÜäá ðñïúüíôïò. Íá ãñáöïýí ïé óõíáñôÞóåéò ùöåëåßáò êáé

íá áðïäåé÷èåß üôé äåí åßíáé äõíáôüí íá õðÜñîåé éóïññïðßá Nash óôéò áêüëïõèåò

äýï ðåñéðôþóåéò:

• ÅÜí ìßá ôïõëÜ÷éóôïí áðü ôéò âéïìç÷áíßåò áíáêïéíþóåé ôéìÞ ãíçóßùò

ìéêñüôåñç áðü C100.

• ÅÜí ìßá ôïõëÜ÷éóôïí áðü ôéò âéïìç÷áíßåò áíáêïéíþóåé ôéìÞ ãíçóßùò

ìåãáëýôåñç áðü C100. Íá äéáêñßíåôå åäþ äýï õðïðåñéðôþóåéò: áíáêïé-

íþíïõí äéáöïñåôéêÝò ôéìÝò êáé áíáêïéíþíïõí ôçí ßäéá ôéìÞ.

Ìå âÜóç ôá ðáñáðÜíù íá ðåñéãñÜøåôå ìßá éóïññïðßá Nash.



ÈÝìá 3. Äßíåôáé Ýíá ðáßãíéï 2 ðáéêôþí ìå óýíïëá áãíþí óôñáôçãéêþí S1

êáé S2, êáé äýï ðåñéãñÜììáôá (ìéêôþí) óôñáôçãéêþí (a; c) êáé (b; c). ¸óôù d

ç ìéêôÞ óôñáôçãéêÞ ôïõ ðáßêôç 1 ðïõ ïñßæåôáé ùò åîÞò:

d(s1) =
a(s1) + b(s1)

2
∀s1 ∈ S1 :

Íá áðïäåé÷èåß üôé áí ôá (a; c) êáé (b; c) åßíáé éóïññïðßåò Nash ôüôå ôï ðåñß-

ãñáììá (d; c) åßíáé åðßóçò éóïññïðßá Nash.

ÈÝìá 4. Äßíåôáé Ýíá óýíïëï N ìå n ðáßêôåò, êÜèå Ýíáò áðü ôïõò ïðïßïõò

êáëåßôáé íá åðéëÝîåé Ýíáí áêÝñáéï áñéèìü áðü 1 Ýùò Ê . Ãéá êÜèå æåýãïò

ðáéêôþí i; j äßíåôáé Ýíá âÜñïò wij = wji > 0. ¸óôù si ∈ {1; : : : ; K} ç

åðéëïãÞ ôïõ ðáßêôç i êáé Ýóôù s = (s1; : : : ; sn). Ï ðáßêôçò i êåñäßæåé ôï

Üèñïéóìá ôùí wij ãéá üëïõò ôïõò ðáßêôåò j ðïõ Ý÷ïõí åðéëÝîåé ôïí ßäéï áñéèìü

ìå ôïí i. Íá áðïäåßîåôå üôé óõíÜñôçóç

Φ(s) =
1

2

∑
i∈N

∑
j:si=sj

wij

åßíáé óõíÜñôçóç äõíáìéêïý ãéá ôï ðáßãíéï.

¼ëá ôá èÝìáôá åßíáé éóïäýíáìá. ÊáëÞ Åðéôõ÷ßá.


